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Définition On appelle B,, le nombre de partitions de [1,n] avec pour convention By = 1.
Proposition 1 B; =1, By =2, B3 =5.
n
Proposition 2 B, ;1 = Z " B, _.
k=0 k

Démonstration. Soit P une partition de [1,n + 1] et E € P I'ensemble contenant n + 1.

La donnée de P correspond a celle de |E| éléments de [1,n] et d’une partition des n — |E)|
éléments de [1,n] restants.

Ainsi, en sommant selon la taille de E, on a

Byt = Z (Z) B,k u

k=0
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Proposition 3 La série entiere f(z) = E —Tz” a un rayon de convergence R > 1
n!
n>=0

Démonstration. On montre par récurrence que pour tout n > 1, B, < nl.
Ona By <letsi B,<n!,ona

n+1—n'z <nlx (n+1)=(n+1)!

Donc B,, < n! pour tout n donc R > [ |
Proposition 4 Pour tout z € D(0, R), f(z) = e L.

Démonstration. Sur D(0, R), f est dérivable et

/ Bn n— = n n n
f(Z):ZmZ 122 H _sz, By 2" ZBnZ Z_:

nz1 n=0 n=0k=0 yr

Donc f(z) = Ce®". Comme f(0) = By =1, on a f(z) =e* L .
1. &, nk
Proposition 5 By = _Zn__
e n!

Démonstration. Soit u, . la famille (ﬁ:;?)k Cette famille est absolument sommable :
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Donc par Fubini,
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Par unicité du développement en série entiere, on a By = —Z—.
e n!



