Colles de la semaine du 12 au 16 mars 2018
Cours 1 Existence et unicité de la forme irréductible d’une fraction rationnelle.
Cours 2 Existence et unicité de la partie entiére d’une fraction rationnelle.
Cours 3 Partie polaire dans le cas d’un pole simple.
Cours 4 Formule de Taylor-Young.
Cours 5 Primitivation d’un développement limité.

Cours 6 Développement limité & l'ordre 5 en 0 de tan.

Xn—l
Exercice 1.1 Décomposer en éléments simples dans C(X) la fraction rationnelle X
4
Exercice 1.2 Décomposer en éléments simples dans C(X) la fraction rationnelle F' = X e
3X2+2X -1
Exercice 1.3 Décomposer en éléments simples dans C(X) la fraction rationnelle F' = m

Exercice 2.1 Déterminer un développement limité a ordre 3 en 0 de f : z — eVHe,
Exercice 2.2 Déterminer un développement limité & I'ordre 3 en 0 de f : z — In(2 + sinx).
Exercice 2.3 Déterminer un développement limité & l’ordre 2 en % de f:x+ Arcsin (\/3 sin x)

Exercice 3.1 Soient aq,...,a, € C deux a deux distincts et by,...,b, € C deux a deux distincts. On suppose que
Vi, j € [1,n], a; +b; #0.

Résoudre le systéme

T xro T
+ fod—2 =1
a1 +b1  as+ b an + by
1 + X2 + .+ xin = 1
ap+by  az+by ap + bz
1 + X2 4+t xin = 1
ay + by, as + by, an + by
Exercice 3.2 Soit P € C[X] un polynéme scindé a racines simples 21, ..., 2, tel que P(0) # 0. Calculer
S
1 ka’(xk) ’
Exercice 3.3 Soit n € N, n > 2. On note wy,...,w,_1 les racines n-iémes de I'unité. Réduire au méme dénominateur
n—1 2
w
la fracti tionnelle F' = k.
a fraction rationnelle ’;J X
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