
5.1. MATHS Agrégation 2018/2019

Théorèmes de densité dans les L
p

(rédigé avec Emilie Tezenas)

Ce diagramme retranscrit les étapes pour prouver que C
1
c est dense dans (Lp, k.kp). Ici, p

appartient à [1,1[.

Lemme d’approximation de
fonctions mesurables

par des fonctions étagées

Etagées intégrables
denses dans (Lp, k.kp)

Escaliers à support compact
denses dans (Lp, k.kp)

C
0
c dense

dans (Lp, k.kp)

pour tout f 2 Lp

k⌧af � fkp ���!
a!0

0

Si (↵n) approximation de l’unité
et f 2 Lp

Alors f ? ↵n 2 Lp

et kf ? ↵n � fkp ���!
n!1

0

C
1
c dense

dans (Lp, k.kp)

L1
\ L2 dense

dans (L2, k.k2)

Si (↵n) suite régularisante
et f 2 Lp à support compact

Alors f ? ↵n 2 C
1
c

Si f 2 Lp et fm = f1[�m,m]

Alors 9m tel que kf � fmkp < "

La densité de L
1
\ L

2 dans L2 est utile pour définir la transformée de Fourier sur L2
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