Eleves 1 & 4

Exercice CCP (Numéro 69). On considére la matrice

0 a 1
A:(a 0 1), a€R
a 1 0

1. Déterminer le rang de A.

2. Pour quelles valeurs de A la matrice A est-elle diagonalisable ?

Exercice. Soit E un R-ev de dimension 3, f € £(FE). On suppose que f est
annulé par X* — X? et que —1 et 1 sont valeurs propres de f. Montrer que f
est diagonalisable.

Eleves 2 & 5
Exercice CCP (Numéro 67). Diagonalisablité dans M4(R) puis dans M4(C)

de
0 a ¢
(b 0 c), a,b,ceR
b —a 0

Exercice. Soit M € M, (R) telle que M? + M7 = 2I,. Démontrer que M est
diagonalisable dans M, (R).

Eléves 3 & 6

Exercice CCP (Numéro 72). Soit f un endomorphisme d’un espace vectoriel
de dimension n > 1, et soit (e;) une base de E. On suppose f(e;) = v pour
tout ¢, ol v € E. Donner le rang de f et discuter de la diagonalisablité de f.

Exercice. Soient k € N*, A € M, (K) tels que A*1 = Ak,
1. Démontrer que pour tout entier g > 1, A9 = A%
2. Etablir que A* est diagonalisable.
3. Démontrer que pour tout p € {1,...,k— 1}, A¥ — AP est nilpotente.



