
Élève 1*
Exercice. Soit 𝑓 ∶ ℝ → ℝ une application dérivable en 0 et nulle en 0. Soit
ℓ ∈ ℕ∗. Pour tout entier 𝑛 ≥ 1, on pose

𝑆𝑛 =
𝑛ℓ

∑
𝑘=0

𝑓 ( 𝑘
𝑛2 )

Montrer que la suite (𝑆𝑛) converge et calculer sa limite.

Élève 2
Exercice. Soit 𝑓 ∶ 𝐼 → ℂ dérivable, ne s’annulant pas. Démontrer que |𝑓| est
croissante si et seulement si ℜ(𝑓 ′/𝑓) ≥ 0.

Élève 3 & un élève du groupe 5
Exercice. Soit 𝑓 une fonction de classe 𝒞∞. Pour 𝑛 ∈ ℕ, déterminer la limite
quand ℎ → 0 de
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