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Prépa Agreg Option D 152 : Déterminants.

1 Définition et propriétés

Cf Rombaldi.

1.1 Déterminant de n vecteurs

 Forme n-linéaire alternées, ...

 formule déterminant,

 relation de Chasles & caractérisation d’une base, exemples.

1.2 Déterminant d’un endomorphisme

1.3 Déterminant d’une matrice carrée

 Formule de Cramer.

2 Méthodes de calcul et exemples

2.1 Développement par rapport à une ligne ou une colonne

Cf Rombaldi et Gourdon, Algèbre.

 Algorithme du pivot de Gauß, ...

2.2 Cas "par blocs"

Cf Rombaldi.

2.3 Exemples importants

Cf Gourdon, Algèbre.

 Vandermonde,

 Cauchy,

 [DEV] Théorème de Brauer.

3 Le déterminant en algèbre linéaire

Cf Grifone.
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Prépa Agreg Option D 152 : Déterminants.

3.1 Système linéaire

 Règle de Cramer.

3.2 Polynôme caractéristique

 Théorème de Cayley-Hamilton.

3.3 Théorie du rang

4 Liens avec l’analyse et la géométrie

4.1 Interprétation géométrique

Cf Grifone.

 Volume...,

 [DEV], Ellipsoïde de John-Loewner,

 Orientation de l’espace,

 Matrice de Gram, avec application au calcul de distance.

4.2 Déterminant et fonctionnelles

Cf Rouvière et Gourdon, Analyse.

 Polynôme, affine en les coefficients, continue (à dire seul !)

 Différentielle,

 Changement de variable.
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