Diagramme d’implications dans un anneau intégre
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Contre exemples aux implications réciproques fausses

Factoriel # Noethérien : K[Xq,X,, X3, ...] avec K un corps
Noethérien # Principal : Z[i\/g] : K[X,Y]
Noethérien # Factoriel : : Z[i\/g]

Principal # Euclidien : Z [HLT\/E] ; R[%, Y]/< X2 4+Y24+1>

Factoriel # Principal : Z[X] ; K[X,Y] avec K un corps



Propriétés et définitions

Dans un anneau A integre, on a ce qui suit.

Lemme d’Euclide. Si p est irréductible et p|ab alors p|a ou p|b.

Lemme de Gauss. Si a|bc et si a est premier avec b, alors ajc.

Elément irréductible. p est irréductible ssip # 0, p € A*, et (p =ab = a € A*oub € AX)

Elément premier. p est premier (i.e. p|bc < p|boup]c) SSI
< p > est premier (i.e. abE<p>=> a€<p> oub€E<p>)

Propriété. Premier = Irréductible

Anneaux de polynomes

A A[X]
Integre = Integre
o Corps = Euclidien I
v Corps = Principal i
Factoriel = Factoriel

Remarque : A factoriel = A[X1,X,, ... | factoriel

Quotients

Dans un anneau A intégre, on a ce qui suit.

I idéal 4/,
I Maximal = Corps I
Premier = Integre v

Remarque : « La factorialité passe mal au quotient ».



