Correction de ’exercice 27.

1. On cherche le point D de coordonnées (z,y) tel que ABCD soit un parallélogramme. D’aprés le cours,
ABCD est un parallélogramme si et seulement si

AB = DC.
On a
-— —-3-2 -5
- (572) - (5)
et
—— 10 — x
De — (_3 - y)
On a donc A_é = D—C) si et seulement si :

—5=10—=x
—-8=-3—y

soit encore x = 15 et y = 5. Le point D a donc pour coordonnées (15,5).

2. La longueur du segment [AB] est donnée par la norme du vecteur AB, que 'on note ||;1§ I. On a:

ap -8 - |(33)| - v F R - Ve
On calcule de méme,
ac =i =| (5)| - verr e - vas
et enfin,
BC = | BO| = ’(133> — VI3 § 32 = VIR,

Le triangle ABC a deux cotés de méme longeur donc est isocéle. De plus, le point commun de ces deux cotés
est A donc le triangle ABC' est isocéle en A.

3. Le point I a pour coordonnées :

(s trc yptyc) _ (T 9
2 72 S \27 2)°
4. On cherche le point J de coordonnées (z;,y,) tel que BJ=CD + TA. On calcule d’une part :
>3 zy+3
B =
! (w + 6)
et
o = (5\ (3 3
C’D+IA:(8>+ 13 =2
2 2
On a donc en identifiant abscisse et ordonnée des deux vecteurs :
7 29
= — t _
zy+3 5 et y;+6 R
soit encore :

"2
5. Le milieu de [IJ] est le point de coordonnées :

rrtry yrtys\ _ Tt —5+Y
2 72 2

ce qui correspond bien aux coordonnées du point A.




6. On cherche le point K de coordonnées (zx,yr) tel que Wk +3CK — 24K = 2CA + CD. On a donc :
T — % rr — 10 T — 2 _
o ) s Y =2(58>+(2)
YK — 5 yx +3 Yx — 2

20 — 14+ 3xg —30 — 20 +4=—-16+5
2y — 17T+ 3y +9 — 2y +4 =10+ 8

soit encore :

et donc enfin,
g —27T=—11
3yK —4=18

22

etdonch:%etyK: 3

7. 11 suffit de vérifier que (par exemple) les vecteurs DJ et DK sont colinéaires. On a :

_29 _29
a7 2 e 3
DJ—<Z>etDK—<Z>.
2 3

Les vecteurs DJ et DK sont colinéaires si et seulement si :
29 7 7 29
—— X=-—=x|—==1]=0,
2 3 2 3

On pouvait aussi montrer que les deux fractions :

ce qui est bien le cas.
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sont égales.

On peut représenter tous les points de I'exercice :




