Dt K vn corps et £ un K-mpoce vectorciel de dimensi Gav
= S*wc}ol’. o ‘P‘" _ RMEN | Prap A4 : Pival de Gauvns. ot ™M €6 La(K). Tl exinte
St yocpe infaire Ty Tr dos Matacen de la Formne TigOA) telles que E3|
4) DeCinition de» araupes agneral ef mpecial lindaires Tt H (-1-._ )\ s ey
2 AL > 4 s = A ov - -

Def 4. GL(E) d.isicbne Vensemble den au‘\'omOrPl\iama:.dcf:-. E_______‘:______xo.m le 45 . » ™ = (?‘: 5 2) €.SLal], on o
[= B |

Gla (V\) ent \'enﬁemb\e de» m.j‘“‘cg, nxn w],(, ;f\v"-f‘bib\eb, H £ (: 3‘_3) A 3 a3 Ao o
Rem 2: Ce sont des asoupes, non abéliens » a2 . oo A NS (2:3)
3) Boos- avcopen <% qrmhtn"b remarquables

9*'02 3: Via \e cheix d'une bane, an o on 1omoer phuame
GL(E) » Gla(K). Prop 46. Z(GLEY = K ok Z(SLLEM) = iua (W)
D (GLLEY) = SLLE) powr (n.lu)) # (2, 2)

De€ &: Doxt M €GLa(K) O AECincY o détercainant par:
Fer ()= 0 ECO e M o D(SLLEY) = SLCE) poor (m 1) & {(2.2), (2.0}
Df-P 1% . le agocpe PtoSo.c.h‘F lincaire ent PG )(FE) :=CLEN

TETa
Ex S5:Quand n=2 , N G o\t*(: :) = od -be . Le Qroope ?toéccﬂc 5P€c{a.l lin€aire oor PSL(e):= SLEO A By EO
Aaln)

Prop&: Noit B one bare de £. oit 0 € LEN. La vanhté A
de ¥ (rnakg (9)) nt:\e:M ::1 dc.Tq':o»c choisie . ! Application 48 : R Yoo enfiers a,m,c> 4, \ exinte
e & perch pon U\ afoupe Cini G et des El€ments a,b de & tels qe~

——2—?“ 2:GL(E)= XUG. 1), ‘*'—"("3#05- o vt d'ordre n, b diocdre m et ab ol'ocdre ¢,
Ce Noape G fﬂ-"f ve realider copnme on qroupe ?m\')ed\'«’f linéaus

P‘hg B: dek:GLE) — ‘K* m\"ut'\mer"akhme de «broupu. Orirs
Théoce e A% . PSL(E) et a&mPle,zno?s.,; (“,\unggaz,,

Def 3: On a??e\\c arvupe ‘b‘aic.ia\ lian€aice, note BLIED, e it
Neyao de ce secphinme. Théoceme 20 . Len Bous - qreope olibh‘mﬁib o CLOO T
2) Géencafens du agoupe lin€aire m’kib;m*?\\e» & der 2ous- guoupes de KX oo & des pradubl | T27)
S s dei -divects DL (XYWL avec L < kA ¥
i ?:F;:) 2 doit H:ﬁ kyfve;?lv:: Jc\E et UG‘:I:}CCF‘:\&-:Ji ‘h U[.ﬁ“"u- C(poor (n,\w\) € {(‘;,1\,(2.93\;{ ik (DEVA)
n ol ve O une da ion lor »que FA, 0T - il
A e b i, i ' _:'T" F"'—‘“p\?; d'ackons de GL(E), Mtalilisateves

on dit que v ot une teannsvechon loraque det(v) = 4.
Pt‘og A4: Dot v une di.lg‘\'q‘\'ion.o\wc der(o) =M.

Tl existe vne bade B de E Telle que matp v =a.-%(4,...,4,>0.
Aok v oae fronavechon. Tl eyi dte une bane wde E ‘h.“ﬂ‘u:

4) Action our dea espaces vectonels

Prog 24. GL(E) 0-‘5:\' sor lea mompaen o*-l.'ro.c..*“%,
; Prop 22: 1 E = OW, le Sbilisateor de ceke doompnbid |
Ma.*s-v = ( “-4: . ; en ihamw?\\g & '-GL(.FA\x . GLCFR). [
~ . Def€ 23 : Un o\fapen.u et vne wnte Fiale ot
Théorime 42 : SL(E) ooF engendee par len frannvechons, et Je o5 empaces de €1 (R Fe) avee Fo = o} & W =F.

GL(E) por \tb‘h‘u-nhvu:-m et len 0\&10-*‘0-“30&& : le drapeau ent com?\d- lovsqee €= 0 ek dion®i =1 Wi
Def 45 On note Tig(n)= Tat ) E':)’“‘"“ 4 d‘--(E’:S]“ Sredie ;me QU: GL(E) 0.06\"1‘ o len dro e shabilivatew

Ce oot den mabrices de transvechons. ernerble des matates driongglatees

Dous - aroupes de GL(£). App‘\'mi‘\'ﬂﬂh.
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) Ackion oor den matncen

Def 25: GL(W) aa&’r e JlalW)
On dit A ot D toat demblabes \or

la méme ocloite, our cette achion .
Prop 26 : dert A € J1a(K), Drab(A)= Goraen (NAGLLW
Rem 23 . L'clode de cette ackion ot la Phée e de

lw cE€duchion cnatcicielle.
Ex 28 : le otabilinatevr d'une \\nm\%ihg ent Gla(K).

- mn*ucs.xim_
qo’ Nep Aok dawns

!P_eﬁ_z-:‘:: GLla(KX) aﬁ"l‘ auNs povr CONGIU ence Bor I W)
On dit que A & D sont combrue.n\'ua lor3qo’ il exixnte
PE GLa(K) telle que A =*PRP.

Rem 20 L'ackon de cuence mor\en taXrices
»yme trque coreen av c\\n.n%!meﬁ\' de bave dans la
repre neatanion dea Reonen bili nCairen %ymé-‘\‘ﬁqcch.
Ex 34: [le stobilisaYeur de Ta Feoc celte achion ext
le agoupe orfrooenal OaCKD.

nolenr p.q tels que pra=n. On nofe 'r|.1== (r".-rq).

Le »tralbilidakeur de Tpy par cofaruene et notE OCpq).

T - Ca» céel cv comple xe
L eo W= C,eran oaueat € dion pmiui*’
pealaire.

On L po e que K=
4) Groopes ocYhoopnauvx

DeF22: Dok 0 €GLIEN.On A que © &Y one i soméetne

lor sque = Vo EE, ¥y € E), Lo, 0y = 2%, ¥5.
Ex 33 : les ymétnies orYheggnales nont des ixoméve,
En porhcolier, on oppelle r€Clexion vat syméfde octhospnale

por o pport & on Wy perplan.

Prap 34: L'ensemble des izomEtaen et on
OCE) = K=k ek U(CE) »i K= C.T) ent c.%analrfpof
len € Flevions,
Def 352 Ua(d) =

areope, note

'lp €Gla(s), EPP-= Tn} (m'\'f\'(:‘b vaitaicen)

A“dﬂ'& MR*B(GX enly dans On(ﬁl\ (fc‘bP. Un(ﬂ"]\.

Tl y a v immorfp\ﬁbmg O (W) = OCEN. (ftbp. U,CC\QUG

Def 2 : Le qoope spécial oc Yhoqonal (renp. ond fasre)
enk le %ooLs afevpe den ivotnEtnen de déterminant A.
2304 (R) 1= OLAY ASLL (MY oF Dy (€):= Oa@asLyle),

EX BT : Rorakoan do plan: 50, (R) * R/aw7z.
Frop 38 2 (ocen 12kl o 2(0eeh={ (e VT
(de mamt-fa.r\(-'-&\l. ‘

2) Deud- ogoupes Enis d'izomne taen

Prop 3D Len me0S-aroupes Binis de 20,CR) m’f\m"‘%z:
Len »ous- afuopes Fimis de O,(M) sont lea 7 o+ Da
/3 -
Rem 40 . On TQ_*"UW.‘.- e mmc\'é'riba\tca\ Ag ﬁ)“ cemme
agoupe d' izométre preérervant le n-ggne cdaulier.
‘1"_\l£or'€.me~ 44 . e »ous- aroupes Cinia de D0, (M) dank
71/"7‘ , Da, A ,(3-. LAs.

Rewa 42: Az »e riakide comme le afoupe den izomEtnes
Aeeckens duv tetratdre, T, du cobe ef de I'octosdce of
s du dodicagdre o de I icosacorce,
Peo P 43 . Do (R Cremp. 20, CRY) o merBa (rap.v\n\ caenire
BV - AFOUpe , PO exemple Wia e raataces de permoalion
(?c)rs = A i g-(i‘[:&, O Mnoen.
Remn 44 d. @eu\* aus™ » iq“cc.‘ﬂi-r dana O(-E) . comanie
aroope d' isotnetaes do - ainplexe rEapliec cenfre en O. |

») Topelogae »or R e 2 C |
Def 45: Lﬂ.‘képo\oascc\e,b_ nocone mow L(E) (reop. JL(K))indut
one kbro\p%lt sor GLEED (_rep?.GLn(u)‘.
?rug 4: le ?fuelm"f ot le fasoane &\ inverse 2ot conlinos.

Prop 47 : GLa(KR) e o covect dene dans JWR).
e ey, GLaC@) @F @ancye por arcs e Gla(m) possede

dewvv compodantesr anexes PAr arcs. £

ﬂ-ge 25: Dot B vne bane de £, xait 0 E0CE) (m?_u(ef)T
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Ex 48 le détecminant e anq.\yh'alue. Do
powr taot A € G LA (W), poor HE J(M),
Apdet(H)z T (Com & W)

|(Q),QJ

4) Ve =
) ‘DPO‘O%S\?. OlCJD “,‘\“'Ou?db Qf}-wﬂm

P :
op 49 - len efoupes On (M), DONCM), Va(€) et DU(E)
yonk compacts.

?\"G 50 s

m\_ﬁoncmh et DOL(T) sont connexes par awrcs
connexe par arcs. far wnfre o, M) sséole

dewy comrosan\-u connexes par Arcs ., Y e

Efiﬁj_: Xnt AE A (). T exy ate une u'un‘uc SRS
T € AP telle que s

A.
Thw 52 L'gyponenhe.“f. indlit on \\omébmrp\ﬁbrﬂc
Aalm = DI
The 53¢ 'bfc.om?a%'i' Non ?e'tait‘e. L on A& on “‘“Mimpwnl
CLal) > Op)x D' (M)
0os= "N — (e,
Thiorsme S4: OCpA) eat hom<omer phe & Op (R % Oq (R Il'fl

(DEV 2)

lenenr i p=° ovq=0.

Coro .55+ OCP,q) ent a-m‘m-.’r »i et deu

IZ - Groope Linéaice ¥ o corps B
On -bUPPo!'e. qu W a=a W‘% , PO q= #nauecrapmw“.

'4) Problémnen de d€nona brenent

1
Prop 58: On o le» coacdinavx svivants:
AGLla ()] = (g™-DE™-9) - (- 9)
< 1%L, () = jGLaCT]
i \GLaCF))
. 196l ()| = 1etnGEl ok IPSLCRI = —remse
- q-4)

avete A= ?'8"‘("*1“"-

Ex B¥: A q-z..\- n=2:

On verco. c‘ut. cen oyoLpe> 20N en foxt toos in\\u.

Théoreme Sf8- Lle carclinal de |'ennen ble den ™ol
cea

-La?fhn,lnoo»b\eb dony JZ.(K) vaut :
| &L (W)

o ) & a ]GL'!.{“" % e ¥ iﬁl.\l(un

04 *0q= "N
Rem 5% . Oa peok alers caledler la pro\ao.‘o-'\.c\-g quone
roroce aldatare un Forpne »or J2. (W) »ovt al.gy..q Lisabld
(voir onnex e),
Rem 60: Dae foromole am\os.’c exi abe pewr lev matnicen

‘i‘rfrﬁmn.\.i noto\ e,

2) Drcockure des agoopen Geris

De€ 44: Ua p- Sylew de GL,(K) ent un Sous-qyoope
dlordre une i dbance coximale de ¢ e
leeatne 62 Un p- ?:ay'low de GLa(w) ent docdre q =
Prop 63 Fat D on p-Sylow de GLa(®).

ANlens S ent MSU‘G’{ ow eyoupe den maak nces ‘\‘r\'n.naﬂlm‘uf
AP rienes ayont dles A Aur la kcvpnale .

Théoreme €4+ On o len i)aomc»rp'wbmc,o exce.‘:hanneh
&U\‘V@bﬁk 3
L G'Lz(ﬁ‘i * g.].,_(_l!;) 3 PGL;(“::.):'—" ?511(.1:1\ ~ G;—
. PSLL (W) = Au  ef PCLATY = Ta
. PSLy () = PGL () = As
. PSL2(Fs) & Ag er PCLFSD =g -
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