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Théo. Pourn > 5, A, est simple.

Lemme.
(i) Pour n > 3, A, est engendré par les 3-cycles.
(ii) Pour n > 5 les 3-cycles sont conjugués dans Ay

Démonstration. (i) Vérifions que les 3-cycles sont dans A,,.
(4 k) = (¢ 7)(k 1) donc la signature d'un 3-cycle est -1.
Soit o € A,, on a donc forcément o = 7y...79,, ¢’est un produit
de doubles transpositions.
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(ii) Soit (41,72, J3,%1,%2,13) € [1,n], alors il existe o € S, tel que
(71 Ja 33) = o(iy iz i3)o ™. :
o o0& A,, alors le résultat est montré.
e Sinon, soit k,I # iy, i,43 alors ¢ = ok ) € A, et
(1 Jo Js) = o' (i1 iy 13)0”
1
Démonstration. Soit N < A, \{Id}. Montrons que N = A,. Si N
contient un 3-cycles alors, N contient tous les 3-cycles et §’il contient
tous les 3-cycles alors N = A,,. Montrons que /V contient un 3-cycle.
Soit ¢ la permutation ayant le plus de points fixes de N\{:d} (i.e la
permutation de support munmal). 4&{ Ja 4‘”,)}5 Livivsnnn €%
1. Montrons que ¢ n’est pas un produit de 1% posgitiopsedigjoint®s.

I;""Sﬁ osons que ¢ est un produit de transpositions W‘s
i Comme Ay, il y a donc au moins deux transpositions (1 j)
et (k 1). Soit v i, g, k,{, posons 7 = (k { ; )’E’(w

Les pgij}'tﬁ,ﬁe o, différents de m, sont, ﬁ?(—?&?“pa&g’ :
De-pliis, o'(j) = j ot o'(i) = ¢ done ¢’ & plus de points fixes_que

Do .56.,;) =43 Yagisa.
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On obtient donc & = ¢1ey...¢, produit de cycles disjoints. 1

P ¢y 2 (»f{'ﬁ) 1 = (L /?i) R

. Montrons que o = (i j k)

Par I’absurde, supposons o # (i j k).
T Soit 7 = (k1 m)
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4 est un point fixe supplémentaire de ¢'. ABSURDE.
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